Erpédeia: Zuwyag Xpriotog — Mabnpotikog MSc

AZKHZEIZ ENANAAHWHZ

1) Oswpolpe TNV akoAouBia (o) Twv BeTikwv MepLTtwy aplbuwv: 1, 3,5, 7, ...
a) Na atttodoynioete ylati n (ay) eivat aplBuntiki mpoodog kat va Bpeite Tov
£KATOOTO OPO TNC.
B) Na amobeifete 6tL TO ABpOLOUA TWV V TPWTWV TIEPLTTWYV BETIKWV aplBpwv sivat
(00 HE TO TETPAYWVO Tou MARBouC TouG.
Anadvtnon:

2) Aivetaw n efiowon: x> =Ax +(A2+A-1)=0 (1) , pe mopdpeTpo A € R.
a) Na mpoodlopioete Tov MpayUaTiko aplBud A, wote n efiowon (1) va €xel pileg
TIPAYLATIKEC.
B) Na AUoete tnv aviowon: S2-P-2>0, 6mou S kat P eival avtiotolya to dBpolopa Kot
TO YLVOUEVO TwV pL{wV tTN¢ (1).
Anavtnon:

3) Eva pKpO yNmedo UMAOKET £XeL HEKO OELPEC KOOLOUATWY Kal KABE oelpd €XEL
a kaBilopata meplocdteEpa Ao TNV tponyoUUevn. H 7n oslpd €xel 36 kabilopata Kot
To MANRB0¢ Twv Kablopdtwy tou otadiou sivat 300.
a) Amoteholv ta kobiopata tou ynméSou Opoug aplOuntikng mpoodou; Na
OLTLOAOYNOETE TO CUAAOYLOUO Ca.
B) Nooca kaBlopata £xeL KAOE oelpq;
Anavtnon:

4) Aivetawn efiowon x2 — 2Ax + 4(A-1) = 0, pe mapdpetpo A € R
a) Na Bpeite tn Stakpivovoa tng e€lowong.
B) Na amobeifete 0TL N mapandvw elowon £xel plleg mpayUaTIKEG yLa KABe A € R.
Y) Av X1, X2 €lval ot pileg ¢ mapandvw eflowong, Tote va Bpelte yla mota T Tou A
LOXUEL:

i X1+ X2 =X1. X2

ii. (x1+x2)2+x1x2+5=0.
Andvinon:

5) AvO<a<1,tote
a) va amodeifete Ot o < o
B) va Slataete amod To HIKPOTEPO TIPOC TO HEYAAUTEPO TOUG OPLOpOUG:
0,03 1,0, 1/a
Andvinon:

6) o) Na AVoete tnv e€iowon |2x — 1|=3.
B) Av a, B pe a< B eival ot pileg Tng e€lowong Tou epwtApatog (a), Tote va AUCETE TNV
e€lowon ax? +Bx+3 =0.
Andvinon:

7) o) No AUoETe TI¢ aviowoelg: |2x — 5] < 3 kat 2x>—x-1> 0.
B) Na Bpeite TG KOWVEG AUOELG TWV AVIOCWOEWY TOU EPWTUATOC ).
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Andvinon:

8) Aivetal To TPLWVURO 2x2 — 3x + 1.
a) Na Bpeite ti¢ pileg Tou.
B) Na Bpeite Tig TLpég Tou XER yua TG onoieg: 2x? — 3x + 1<0

, , V3 1 , ,
v) Na e€etaoete av oL aplBpuot £ Kol —= elval AUoELG TNG aviowong:

NG
2x?—3x + 1<0

Anadvinon:
, , x 1
9) Alvovtal oL avVIiowoEeLG: 3x -1 < x + 9 KaL 2 - > <x+ >

a) Na Bpeite tig AUOELG TOUG.
B) Na Bpeite To cUVOAO TWV KOLWVWYV TOUG AUCEWV.
Anavinon:

10) Aivetau n ouvdptnon f (x) = x% + 2x - 15, x€R.
a) Na urtoAoyioete to aBpowopa f (-1) + f (0) + f (1).
B) Na Bpeite Ta kowa onpeia g ypadLkng TS mopaotacng tne f UE ToUg AEOVEG.
Amnavtnon:

11) a) Na Avoete v efiowon | x-2 | = V3.
B) Na oxnuotioete e€iowon deutépou Babuou pe pileg, TG pileg ¢ e€lowong Tou a)
£PWTAMOTOC.
Anavtnon:

12) Ot 8lo0tdoelg (08 m) TOU MOTWHOTOC TOU EPYOOTIPLOU TNE TTANPODOPLKAG EVOC
oxoAelou eivat (x+1) kat x, pe x>0. a) Na ypaete pe tn BonbeLa Tou x TV MepiUeTpO
Kall To euBadov Tou maTwHatos. B) Av to euBaddv TOU MATWLATOC TOU EPYaOTnPLou
givatl 90 m?, va Bpeite TI¢ SlaotdoeLg Tou.

Andvinon:

13) Ze yewpetpikn mpoodo (ay) pe Betikd Aoyo A, LoxVeL: az=1 Kat as=4.
a) Na Bpeite to Adyo A Tng mpoddou Kat ToV MPWTOo 0PO TNG.
B) Na amodeiete OTL 0 v-00TOC Gpo¢ TNS tpoddou sivat: ay=2"3,
Andvtnon:

14) a) Av a < 0, va anobelyBel otL: a + % <-2
B) Av a <0, va. amoSexBei 6t |af + |§| > 2

Andvinon:

15) a) Na Bpeite 10 GBpolopa Twv v MPWTWV SLadoXIKWV BETIKWY akepalwv
1,2,3,...v.
B) Na Bpeite méooug amod toug mpwtoug SladoxLlkoug BETIKOUG OKEPALOUG TIPETIEL VAL
XPNOLLOTIOL OOV LE Yla v TIAPOUUE ABpoLopa Tov aplouo 45.
Andvtnon:
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16) a) Av a, 6 €R - {0}, va aroSeiyOei ot |%| + |§| >2 (1).

B) Note LoxveL n ootnta otnv (1); Na altloAoyrnoETe TV amavtnon oag.
Andvinon:

, , 2x—5, x<3
17) Aivetaw n ouvaptnon f, pue:  f(x) = {xz, 3 <x<10
a) Na ypayete 1o medio oplopou tng cuvaptnong f oe popdn dtaotrpatoc.
B) Na urmtoAoyioete tig TipEg f(-1), f(3) kat f(5).
v) Na Avoete tnv e€iowon f(x) = 25.

Anavinon:

18) e éva yupvaotiplo pe 10 oslpEg KaOWOpATWY, N TPWTN Oelpd €xel 120
koBOlopata kol kaBe oepd £xel 20 kabiopata mepLocOTEPA QMO TNV
TtponyoU UEVH TNC.

a) Na ekppaoeTe Pe pia aplOunTIkr mpoodo to MANB0oc Twv KOBLoUATWY TNG V-00TNC
OELPAC.
B) Nooca kablopata XL n teAeutaia oslpa;
y) Mooa kablopata XL TO YUUVOOTHPLO;
Amnavtnon:

19) Aivetal aplOuntikn mpoodog (ay) yla tnv omoia oVt OtL: o = 19 Ka
010 —0 = 24 .
a) Na armodeifete otL n Stadopd tn¢ mpoodou sival w = 6.
B) Na Bpeite Tov ayo .
v) Na Bpeite to aBpolopa Twv 20 MpwTwV 0pwV TNG TPoodou.

Amnavtnon:

20) a) Na Bpeite yLa moLeg mPay LATIKEG TLIEG TOU y LoxVeL: |y — 3] < 1.
B) Av x, y elval Ta uikn Twv MAELVPwWV evog opBoywviou mapaAAnAoypdou, Le
1<x<3 Kkal 2<y<4, 10Te va anodeifete otL: 6<1<14, 6mou [1 eival n MEPLUETPOC TOU
opBoywviou.
Andvtnon:

21) a) Na AUoete Tnv aviowon: |x-5|<4.
B) Av kdamolog aplBuog a emaAnBbelelL TNV mopandavw aviowaon, va anodeifete otL:

1 1
5l <[zl <3
9 o
Andvtnon:
, , . , 4x+5y
22)Eotw X, y mpaypatikol aplBpol wote va LoxUEL: —dy = —
a) Na anodeiete OTL: y=2x.
, , , 2x2+3y2+xy
B) Na urtoAoyioete TNV TN ™G mapdotaong: A= T
Andvtnon:
s , , 1
23) Aivetal n ouvaptnon f, pe tumo f(x) = 7z 1
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a) Na Bpeite to medio oplopoU tTNG ocUVAPTNONG.
B) Na Bpeite TIg SuvVATEG TIUEC TOU POy aTIKOU aplOpol a, WoTE TO ONUELo

1
M(a, 5) va aVAKEL 0TN YpadLKh TapAoTaon Tng ocuvaptnong f.

Andvinon:

24) H anootaon y (o€ XIALOUETPA) EVOG AUTOKLVATOU Ao pia oA A, HETA OO X
Aemtad, divetal amo tn oxéon: y=35+0,8x
a) Mota Ba gival n amooTaAcn TOU AUTOKLVATOU Ao TNV MOAN A LETA amo 25 Asntq;
B) Nooa Asmta Ba €xel kKvnBel To autokivnto, otav Ba améxet 75 XIAMOUETpA aTO TV
TIOAN A;
Anavinon:

) , Vx2+4x+4  Vx2-6x+9
25) Alvetal n napdotaon: K = —
X+2 x—3

a) Na BpeBolV oL TLHEG TTOU TIPETTIEL VAL TIAPEL TO X, WOTE N mapaotacn K va €xeL vonua

Tpaypatikol aplOpou.

B) Av -2<x<3, va amnodeifete otL mapaotaon K otabepr), dnAadn aveéaptntn Tou X.
Amnavtnon:

26) Aivetat To Tpuwvupo:  -x2+ (V3 — 1)x ++/3
o) Na amoSeifete 6TLn Slakpivousa Tou Tplwvipou eivat: A = (V3 + 1)?
B) Na TtopalyOVTOTOLH OETE TO TPLWVUHO.
Anavtnon:
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AMNANTHZEIZ ENIZTPO®H 3TIZ AZKHZEIZ
1. a) 3-1=2 5-3=2 7-5=2
Ol 6pol dLadEpouv HeTafL TOUG KATA 2, Apa €XOUUE aplOuNnTIKn mpoodo ue ai=1 kat
Sladpopa w=2.
ay=a1+(v-1)-w
0100=1+(100-1)-2=1+99-2=1+198=199
B)s, = Baoely
2
2. o) A= 3N\ Evat 02 0 . & -2 <A< B) A€E[2, -]

2

=V

3. o) Eivor apBpntikn mpdodog pe dapopd o=a
B) a7 = a1+ (7-1)-a=ar=1+6-036=01+6-a (1)
5, = Ut DOW o, | o 60201490 (2)

Avvovpe to ovatnua (1), (2) ko Bpiokovpe: 0=4, a1=12

Yapa KabBiopata

In =12
2n o= 16
3n as= 20
4n 4= 24
5 os= 28
om oe= 32
m a7= 36
8 os= 40
o o= 44
10n o10= 48
AbBpoiopa 300

4. a) A= (2\-4)? B) Eivat A= 0 dpa n e€lowaon £xeL MpayUATIKEG pileg V AER
y) i. Elvaw: S=2A kat P=4(A-1) ondte S=P& ... ©A=2 ii. S= 2A kaL P=4(A-1) omnote

SZ+P+5=O<:>...<:>7\=-%.

5 ) ¥<ae ..o ala-1)(a+1)<0. Ano ) 0<a<l éxovpe: 0<a = 1<a+ 1=
0<a+1 (aov 0<1) kat a<1 = a-1<0. TeAwa mpoxkvntel a(a-1)(a+1)<0

1
B)O<a3<a<1<z

6. a) x=21Mx=-1 B) Emedn a<p, elvar a= -1 kat f= 2 kot teAkd Bpiokovpe
x=3nx=-1

7. 0)|2x—5| <3 .e1<x<4,2x*-x-120& ... © (€ (-0,-1/2]U [1,
+0), B) x € [1, 4].
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1 1
8. a)x=11x= > B)xe (E ,1) v) Elvai Avoelg Tig aviowong adou

pmopouve va deifoupe OTL avrikouv oTo (% ,1).

9. a) x=1 B) [1,5).

10. «a)-43 B) Metovy'yto (0,-15) xat pe tov X'x ta (-5, 0) & (3, 0).

11. ) x=2+V3 1x=2-V3 PB)x-4x+1=0

12. o) [I=4x+2, E=x2+x B) x1=9, dekt] x2=-10, amopplmteTat apov
mpémel x>0. Apa oL SLHoTACELS TOVU TATWUATOS elvat 9 kat 10 pétpa.

13. o) A=2,u=1/4 B) av=01.Av1 = ... =2v3

14. o) a+§§-2=> .. © (a+1)%2>= 0, mov oxvel
1
B) la] + |§| >26 ..o - < -2, TTou LoXUEL OO TO Q).
15. a) OL dadoyikol Betikol aképatot 1, 2, 3, ..., v amoteAoUV aplOunTikn mpoodo
%
pe a;=1 kat w=1. Apa Sy= ... = > (v+1) B)Sv=45 & ... © vi=9€N, dektn Kal Vo= -

10, anoppintetal. Apa TPEMEL VA XPNOLUOTIOL)COULE TOUC TPWTOUG 9

Sladoxkouc BeTIKOUC akepaioug yla va mapou e abpolopa 45.

(lal-=1BD)?
lall Bl

=0 & ... & a=1 B. Apa 1 l06TNTA LIoXVEL 0TV @, B € R — {0} elval

16. a) |%| + |g| 22 .. >0 1ou LoVEL
8) (Iolcl—IBI)2
allBl

tootL ) avtiBeToL.

17. a) (-0, 3]U(3, 10)= (-0, 10)  B)f(5)=25 y)x=5

18. a) ay=20v+100 yia v=1, 2, ...,10 ) az0= 300 kaBiopata y)S10=2100
KaBilopata

19. a) w=6 B) a20=133 y)S0=1520

20. a) 2<y<4  B) Etvat: M= 2x+2y=2(x+y). NpocOétovtag katd péAn tg dvo
QVLOOTIKEG OXEOELG KATAANYOUUE otnV 6<M<14.

) 1 1 1| |1
. =>=o= -
21. a) 1<x<9 B)aE(l,Q)apa1>a 5= 15 < O(<1
4x+5y _ _
22. a) ity 2o ..ey=2x p)A=8

23. a)X € (-0, -1)U(-1, 1)U(1, +o0) B) a= +3, Sektég, adol avrikouv oTo
nedilo opLopoU NG cuvVAPTNONG.
24. a) 55 xtA\topetpa  B) 50 Aemta
25. a) xER-{-2,3} B)K=0, ctabepn
26. a)A=p2-day=..= (V3+1)?2  B)-(x+1).(-V3)
ENIZTPO®H 3TIZ AZKHZEIZ




